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11. DIFFERENCIÁLSZÁMÍTÁS ALKALMAZÁSAI
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Példa – Függvények határértéke



11.1 L’Hospital szabály



A L’Hospital szabály a 0/0 vagy a ∞/∞ alakú
határértékek meghatározására használható, de
megfelelő helyettesítéssel más alakú
függvények határértékének meghatározására
is alkalmas:
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11.1 L’Hospital szabály



11.2 Magasabbrendű deriváltak



11.3 Függvény monotonitásának vizsgálata



11.4 Függvény szélsőértékének és deriváltjának 
kapcsolata



Az ]a;b[ intervallumban differenciálható f(x)
függvénynek az intervallum x0 pontjában csak
akkor lehet lokális szélsőértéke, ha f '(x0 )=
0. Ez a szélsőérték létezésének szükséges
feltétele.

Ha emellett az x0 pont környezetében a
derivált még előjelet is vált, akkor az f(x)
függvénynek az x0 pont környezetében lokális
szélsőértéke van.

11.4 Függvény szélsőértékének és deriváltjának 
kapcsolata



A derivált előjelváltásának módjából a
szélsőérték jellegére is következtethetünk.

11.4 Függvény szélsőértékének és deriváltjának 
kapcsolata



11.5 Függvény alaki tulajdonságai és a derivált 
kapcsolata



11.6 Függvény inflexiós pontja és a derivált
kapcsolata



Inflexiós pont, ahol a függvény
konvexitása megváltozik

Ha az f(x) függvény az
]a;b[ intervallumban
kétszer differenciálható,
és
f’’(x ) ≥ 0, akkor az f(x)
függvény konvex,
ha f”(x ) ≤ 0, akkor az
f(x) függvény konkáv.

11.6 Függvény inflexiós pontja és a derivált
kapcsolata



Ha az f (x) függvény az ]a;b[ intervallum x0
pontjában kétszer differenciálható, és
f ”(x0 )= 0, valamint a második derivált
előjelet vált, akkor az f (x) függvénynek az x0
helyen inflexiós pontja van.
Ha az f (x) függvény az ]a;b[ intervallum x0
pontjában háromszor differenciálható, és
f’’’(x0) ≠ 0, akkor az f (x) függvénynek az x0
helyen inflexiós pontja van.

11.6 Függvény inflexiós pontja és a derivált
kapcsolata
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