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Feltételes valószínűség, események együttes bekövetkezése nem független események esetén 
 

1. Egy szelvénnyel lottózunk. A lottóhúzást figyeljük. Az első négy kihúzott szám 
szerepel a szelvényünkön. Most következik az ötödik húzás. Mi annak a valószínűsége, 
hogy ötösünk lesz a lottón? 
 
2. Két kockát feldobva mi a valószínűsége annak, hogy az egyikkel négyest dobunk, 
azon feltétel mellett, hogy a felül lévő számok összege 10? 
 
3. Egy urnában 10 fehér és 15 fekete golyó van. Találomra kihúzunk 2 golyót visszatevés 
nélkül. Mekkora annak a valószínűsége, hogy az első alkalommal fehér golyót húzunk ki, a 
második alkalommal pedig feketét? 
 
4. Egy házigazda 5 férfi és 3 nő vendéget vár. Mi a valószínűsége annak, hogy először 
férfi, másodiknak pedig nő érkezik hozzá? 
 
5. 32 lapos magyar kártyacsomagból 4-et egymás után kihúzva (visszatevés nélkül) mi a 
valószínűsége annak, hogy az első két kihúzott lap király, a harmadik ász, a negyedik 
pedig hetes lesz? 
 
6. Egy követségi fogadásra 5 amerikai, 8 német és 3 orosz diplomata hivatalos. 
Egyenként érkeznek, véletlenszerű időpontokban. Mi annak a valószínűsége, hogy közülük 
elsőnek orosz, másodiknak német, harmadiknak pedig amerikai diplomata érkezik a 
fogadásra? 
 
7. 100 darab tojás közül, mely között 10 darab romlott van, egymás után veszünk ki 
kettőt 
a) visszatevés nélkül, 
b) visszatevéssel. 
Mi a valószínűsége annak, hogy elsőre rosszat, másodikra pedig jót választunk ki?  
 
8. Ha nagyon sok kétgyermekes család közül véletlenszerűen választunk egyet, és 
megtudjuk, hogy legalább az egyik gyermek leány, akkor annak mi a valószínűsége, hogy 
van fiú is a családban? 
 
9. Tekintsünk egy kétgyermekes családot. Jelöljük f-fel a fiú, l-lel a leánygyermeket. 
Írjuk az idősebb gyermeket az első helyre. Ha tudjuk, hogy legalább az egyik gyermek fiú, 
akkor mi annak a valószínűsége, hogy a másik is fiú lesz? 
 
Teljes valószínűség tétele 
 
10. Egy műhelyben három műszakban termelnek azonos fajta árut. Egy napon az összes 
termelt áruból az első műszakban 40%, a másodikban és a harmadikban 30-30% készül el. 
Az első műszakban készült áruk 5%-a, a másodikban gyártottak 7%-a a harmadikban 
termeltek 10%-a hibás. A három műszakban elkészült teljes mennyiségből a minőségi 
ellenőr egy darabot találomra kiválaszt és megvizsgál. Mennyi a valószínűsége annak, 
hogy hibátlan ez az áru? 
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11. Az egyetemi matematika vizsgán az általános agrármérnök hallgatók 75%-a, a 
gazdasági agrármérnökök 65%-a szerepel sikeresen. Az általános agrármérnökök az 
évfolyam 55%-át teszik ki. Mennyi annak a valószínűsége, hogy egy találomra kiválasztott 
hallgató sikeresen vizsgázik? 
 
12. Televízió-képcsövek gyártását végzik egy gyárban. Három tétel készül el. Az első 2 
tétel a teljes mennyiség 1/4-1/4 részét, a harmadik a felét teszi ki. A vizsgálat során 
kiderül, hogy az első tételnek csak a 10%-a, a másodiknak a 20%-a, a harmadiknak pedig a 
25%-a éri el az előírt működési óraszámot. Mennyi annak a valószínűsége, hogy egy, a 
teljes mennyiségből találomra kiválasztott képcső az előírt ideig működik? 
 
13. Azonos fajta áruból 2 tételünk van. Az első tétel 15, a második 20 darabból áll. 
Mindkét tételben egy-egy hibás darab van. Az első tételből egy véletlenszerűen választott 
darabot átteszünk a másodikba. Ezután a másodikból választunk találomra egyet és 
megvizsgáljuk. Mi a valószínűsége annak, hogy ez a darab selejtes?  
 
14. Egy céllövöldében 3 rekeszben vannak puskák. Az első rekeszben 3 puska van, 
ezekkel 0,5 a találat valószínűsége. A második rekeszben egy puska található, ezzel 0,7 
valószínűségű  a találat. A harmadik rekesz 2 puskájával 0,8 valószínűséggel találunk 
célba. Mennyi a találat valószínűsége, ha valaki találomra választ ki egy puskát? 
 
15. Négy termelőtől szállítanak almát egy boltba. Az első termelőtől való a teljes 
mennyiség 1/10 része, amelyből 40% első osztályú. A második termelőtől szállítják a tétel 
1/4 részét, amely 50%-ban első osztályú. A harmadiktól rendelték meg a mennyiség 2/5 
részét, amelyből 20% első osztályú. A többi gyümölcs a negyedik termelőtől kerül az 
üzletbe és mind első osztályú. Mennyi a valószínűsége annak, hogy az üzletben e 
szállítmányból találomra kiválasztva egy almát, az első osztályú lesz? 
 
Bayes-tétele 
 
16.  Tegyük fel, hogy  a férfiak 5%-a, a nők 0,25%-a színvak. Egy 20 nőből és 5 férfiból 
álló csoportból egy személyt találomra kiválasztunk és azt tapasztaljuk, hogy színvak. Mi a 
valószínűsége annak, hogy  
a) férfit választottunk, 
b) nőt választottunk? 
 
17.  Egy biológiai kísérlet során 100 egyedet három csoportba osztanak: 20, 30 és 50 főből 
álló csoportokba. Az első csoport minden egyedét gyenge, a második csoport minden 
egyedét közepes és a harmadik csoport minden egyedét erős hatóanyagú oltószerrel 
oltották be. Ezután a csoportokat elkülönítették. Megállapították, hogy az oltás hatására az 
első csoportból 3, a másodikból 10, a harmadikból pedig 39 egyed ment át valamilyen 
változáson. Ezután a csoportok elkülönítését megszűntették. Ha az összes csoportból 
találomra kiválasztott egyed vizsgálata azt mutatta, hogy semmilyen változáson nem ment 
keresztül, akkor mi a valószínűsége annak, hogy a második csoportból való? 
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18. Tekintsük 3 szekrényt, melyek mindegyikében 2 fiók van. Az első szekrény mindkét 
fiókjában arany golyó, a második szekrény egyik fiókjában arany a másikban ezüst, a 
harmadik szekrény mindkét fiókjában pedig ezüst golyó van. Találomra kiválasztunk egy 
szekrényt (bármelyiket azonos valószínűséggel választhatjuk), kihúzunk egy fiókot és 
abban arany golyót találunk. Mi a valószínűsége annak, hogy 
a) az első szekrényt, 
b) a harmadik szekrényt választottuk? 
 
19.  10 azonos alakú doboz közül az első 9-ben 4-4 golyó van, mégpedig 2 fehér és 2 kék. 
A tizedik dobozban 5 fehér és 1 kék golyó van. Az egyik találomra kiválasztott dobozból 
véletlenszerűen kiveszünk egy golyót. Mennyi annak a valószínűsége, hogy ez a 10. 
dobozból való, ha  a kivett golyó fehér. 
 
Vegyes feladatok 
 
20. Visszatevés nélkül kihúzunk a 32 lapos magyar kártyacsomagból visszatevés nélkül 
véletlenszerűen 3-at. Mi annak a valószínűsége, hogy 
a) nem lesz köztük király, 
b) király, ász, király sorrendben húzzuk ki őket? 
 
21. Bizonyos fajta vetőmag összetételének a vizsgálata azt mutatja, hogy háromfajta 
magot tartalmaz. 95%-a „A” fajtájú, 3%-a „B” fajtájú és 2%-a „C” fajtájú. Annak a 
valószínűsége, hogy az „A” fajta magból legalább 40 szemet tartalmazó kalász fejlődik 
0,6. A „B” ill. a „C” fajtára vonatkozóan ugyanaz a valószínűség 0,2 ill. 0,3. Mekkora 
annak a valószínűsége, hogy egy véletlenszerűen kiválasztott magból legalább negyven 
szemet tartalmazó kalász fejlődik? 
 
22. Két szomszédos szobában 13-an, ill. 10-en tartózkodnak. Közöttük négy ill. öt férfi 
van. Valakit az első szobából telefonhoz hívnak a második szobába és a telefonálás után ott 
is marad. Majd ebből a szobából később valaki átmegy az első szobába. Mi a 
valószínűsége annak, hogy az illető nő? 
 
23. Három urnában helyezünk el fehér és fekete golyókat, mégpedig az elsőbe 2 fehér és 3 
fekete, a másodikban 4 fehér és 1 fekete, a harmadikban pedig 3 fehér és 7 fekete golyót.  
a) Mi a valószínűsége annak, hogy egy tetszőlegesen kiválasztott golyó fekete lesz? 
b) Mi a valószínűsége annak, hogy a kiválasztott fekete golyó a második urnából 
való? 
 
24. Egy raktárban 80 láda idared és 20 láda jonagold almát tárolnak. Májusban az idared      
75 %-a, a jonagold 50%-a I. osztályú. Mi annak a valószínűsége 

a) egy tetszőleges ládából egy almát kivéve, az I. osztályú, 
b) egy véletlenszerűen kivett alma idared, ha I. osztályú a kivett alma? 

 
25. Három egymástól függetlenül dolgozó gép 0,05, 0,1, 0,2 valószínűséggel rossz. Mi 
annak a valószínűsége, hogy 

a) mindhárom elromlik, 
b) legalább az egyik jó, 
c) mindegyik jó, 
d) legalább egy rossz? 
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26. Egy hűtőház 3 légkondicionálója 0.,05, 0.1, 0.2 valószínűséggel romlik el. Mi annak a 
valószínűsége, hogy egy alkalommal  

a) egyik sem működik, 
b) legalább egy működik, 
c) mindegyik működik 
d) legalább egy nem működik? 

 
27. Egy boltba 3 tejüzemből viszik a zacskós tejet, amelyekről tudjuk, hogy 3, 5 ill. 10%-
uk kiszakad. Mindegyik üzem zacskóiból egyet-egyet megjelölve mi annak a 
valószínűsége, hogy 

a) mindegyik kiszakad, 
b) legalább egy nem szakad ki, 
c) egyik sem szakad ki, 
d) legalább egy kiszakad? 

 
28. Egy üzemben 3 műszakban ugyanazt a terméket gyártják, s azok 10, 20 ill. 30%-a II. 
osztályú, a többi I. osztályú. A három műszakban legyártott termékekből véletlenszerűen 
egy-egy darabot kivéve, mi annak a valószínűsége, hogy 

a) mindegyik II. osztályú, 
b) legalább egyik nem II. osztályú, 
c) egyik sem II. osztályú, 
d) csak a 2. helyről választott I. osztályú? 

 
Ha az egyes műszakokban rendre az alkatrészek 1/5, 2/5 ill. 2/5 részét gyártották, mi a 
valószínűsége annak 
 

e) egy tetszőlegesen választott alkatrész II. osztályú, 
f) egy II. osztályú termék a II. műszakban készült? 

 
29. Három különböző helyről vásárolt facsemete 0.1, 0.2, 0.4 valószínűséggel kiszárad. 
Mi annak a valószínűsége, hogy:  

g) egyik sem fog kiszáradni, 
h) mindegyik ki fog száradni, 
i) legalább egyik kiszárad, 
j) legalább egy nem fog kiszáradni? 

 
Egy csomóban lévő csemeték 20%-a a fent leírt első, 50%-a a második, a többi a harmadik 
helyről származik. 
 

k) Mi annak a valószínűsége, hogy a csomagból tetszőleges kiválasztott csemete 
kiszárad, 
l) Harmadik helyről vásároltuk, ha kiszárad? 

 

 


