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Kétváltozós függvények  
 
1) Határozza meg a következő függvények lokális szélsőértékeit! 
 

Megoldások: 
 
(a) 22 282 yxyxz −−+=    ( )f max ,1 2 9=  
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(k) 32242 xyxxyz +−−=    ( )f max ,0 0 0=  

(l) 2244 242 yxyxyxz −+−+=   ( )f min ,− 2 2 , ( )f min ,2 2−  

(m) z
x y

xy x y= + + > >
50 20

0 0, ,  ( )f min ,5 2 30=   

(n) xyyxz 333 −+=     ( )f min ,11 1= −  

(o) z
x y

xy= + +
20 50

    ( )f min ,2 5 30=  

(p) ( ) ( )z x y= − + + −1 2 42 2   ( )f min ,1 2 4− = −  

(q) z y x y xy= − − +3 2 24 2    ( )f max ,0 0 0≈  

(r) ( ) ( )z x y x y= + + − +3 31 3 1   ( )f min ,1 0 1= −  
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(v) * ( )z x y e y= − + ⋅ −3 2
2

   nincs szélsőértékhelye 

(w) ( )z x y= + −2 2
1     ( )f min ,0 1 1=  

(x) * z x y ax by c= + + + +2 2   P
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(y) * z x ay bx cy d a= + + + + ≠2 2 2 2 0    
 

ha a > 0, akkor a függvénynek a P b
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⎛
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⎞
⎠⎟  pontjában maximuma van, ha a < 0, 

akkor P b
c
a

− −
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⎞
⎠⎟,  nem szélsőérték-hely 

(z) * ( )z ax bxy ab= + ≠2 2 0    nincs szélsőértékhelye 
 
 
Háromváltozós függvények  
       Megoldások: 
(aa) z x y z x y z= + + + − −2 2 2 2 4 6   ( )f min , ,1 2 4 9= −  
(bb) z x y z x y z= + + − − − +2 2 2 2 4 8 12   
(cc) z x y z xy z= + + + +3 2 2 12 2    ( )f min , ,24 144 1 6913− − = −  
(dd)  z x x y y z zy= − + − − − −2 2 26 2 8 4 4  ( )f max , ,3 4 2 25− =  
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Szöveges szélsőérték feladatok (feltétel nélküli) 
 

1. Egy csokoládégyár M  és N  elnevezéssel két új "szeletkülönlegességet" hozott 
forgalomba. Az M  önköltsége darabonként 25 Ft, az N  önköltsége pedig 30 Ft. A 
piackutatás során azt találták, hogy ha 1x  illetőleg 2x  a szeletfajták jelenlegi, 
darabonkénti eladási ára, akkor az M  iránti heti kereslet ezer darabokban az 

( )125 xxm −= , az N  irántié pedig az n x x= + −30 5 5 751 2,  függvények írják le. Hány Ft-
ban kell a darabonkénti eladási árat a gyárnak megállapítania, ha maximális összbevételt 
akar elérni? 

 
Megoldás:  x Ft1 32 5= ,  x Ft2 35=  
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2. Egy vállalatnál hat hónapon keresztül vizsgálták, hogyan alakul a forgalom és a 
költségszint. A következő táblázat a megfigyelés eredményeit mutatja: 

 
 

Forgalom 

(millió Ft) 

Költségszint 

(%) 

10 4,0 

14 3,0 

20 2,5 

22 2,5 

28 2,0 

32 1,5 

 

Melyik az az egyenes, amelyik a legkisebb hibával illeszthető rá a hat pontból álló ábrára? 

 

 

Megoldás: y x= − +0 1 4 68, ,  
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