INTEGRALSZAMITAS ALKALMAZASAI

1 Ellenorzo kérdések

1. Mit ért beosztason, beosztashoz tartoz6 alsé-, ill. fels6 6sszegen?

2. Irjafel a Darboux-féle also-, ill. fels6 integralt!

3. Mi a Riemann-integral?

4. Sorolja fel a Riemann-integralra tanult teteleket!

5. Mik azok a kdzépértek-tételek?

6. lIrjafel a Newton-Leibniz formulat és magyarazza el a jelentését!

7. Soroljon fel integralszamitas alkalmazasokat!

8. Hogyan alkalmazhato az integralas gorbék altal hatarolt teriilet kiszamitasara?
9. Hogyan alkalmazhat6 az integralas ivhossz kiszamitasara?

10. Hogyan alkalmazhat¢ az integralas térfogat kiszamitasara?

2 Példak
1. Mekkoraaz f(x)=—x*+8x—7és g(x) = x+3 gorbék altal bezart teriilet?
Megoldas:

A —x*+8x-7=x+3 egyenlet megoldasai:
X1=2, X»=5, tehat kiszamitando:
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2. Mekkora annak a forgastestnek a térfogata, amelyet f(x) = Jx fliggvénygorbe [1,2]
intervallum feletti ivének megforgatasakor kapunk?

Megoldas:
Atérfogat: V = 7| (x ) d xer | Z2niam
érfoga zj X = njx x=r| | =57=4
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3 Gyakorl¢ feladatok

3. 1 Hatarozott integral

1. Hatarozza meg az alabbi hatarozott integralok értékét!

a) ?xz —x% — 6xax
0
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b) ?XZ —xax
0
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0) J3x+=— X% dx
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d) ?xz —6Xx—2adx
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e) ix?’ —3X% dx
3.2 Integréalszamitas alkalmazasa: sikidomok teriletének meghatarozasa
1. Hatdrozzamegaz f ésa g fuggvények altal hatarolt sikidom tertletét!

a) () =vx+2, g(X)=x +2

b) F(x)=vx+1, g0 =x>+1

Q) F(XN)=4x-6, g(x)=x—x

d) FAXN=2x-2, g =x—x

) FA(X)=3x, gXN)=x +2



