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MATEMATIKA II. 

VALÓSZÍNŰSÉGI 
VÁLTOZÓK 



1) A valószínűségi változó fogalma 
2) A valószínűségi változók csoportosítása 
3) A valószínűségi változók jellemzői 
  Sűrűségfüggvény 
  Eloszlásfüggvény 
   

TARTALOMJEGYZÉK 
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VALÓSZÍNŰSÉGI VÁLTOZÓ FOGALMA 

Az elemi események halmazán értelmezett 
valós értékű függvényt valószínűségi változónak 
nevezzük. 
 
Jele: , ,  
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DISZKRÉT VALÓSZÍNŰSÉGI VÁLTOZÓ 

A valószínűségi változók lehetnek diszkrétek és 
nem diszkrétek attól függően, hogy milyen 
értéket vesznek fel. A diszkrét valószínűségi 
változó értékkészlete véges vagy 
megszámlálhatóan végtelen, halmaz. 
A nem diszkrét valószínűségi változó 
tetszőleges értéket vehet fel.  
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MEGJEGYZÉSEK 

• A matematikai tárgyalás miatt a továbbiakban 
feltesszük, hogy minden 𝑥 ∈ 𝑅 esetén a  < 𝑥 =
𝜔  𝜔 < 𝑥  halmaz eseményt alkot. 

• Egy valószínűségi változó akkor van teljesen 
meghatározva, ha minden elemi esemény esetén 
ismerjük az értékét, viszont sok kérdés 
megválaszolásához elegendő annyit tudnunk a 
valószínűségi változóról, hogy lehetséges értékeit 
mekkora valószínűséggel veszi fel. 

• Legyen  diszkrét valószínűségi változó, értékei: 𝑥1, 𝑥2, 
𝑥3, ….. Jelölje az 𝐴𝑖 a  < 𝑥𝑖  eseményt. Ekkor 𝐴1, 
𝐴2, 𝐴3, ….. teljes eseményrendszert alkot. 
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VALÓSZÍNŰSÉG ELOSZLÁS 

A  diszkrét valószínűségi változó esetén a 
𝑝𝑖 = 𝑃  = 𝑥𝑖  valószínűségek sorozatát a  
valószínűségi változó valószínűség-eloszlásának 
nevezzük.  



ELOSZLÁSFÜGGVÉNY ÉS TULAJDONSÁGAI 

 
Definíció:  
Az 𝐹 𝑥 = 𝑃  < 𝑥  𝑥 ∈ 𝑅 függvényt a   
valószínűségi változó eloszlásfüggvényének 
nevezzük. 



ELOSZLÁSFÜGGVÉNY ÉS TULAJDONSÁGAI 

Tétel:  
Az 𝐹: 𝑅 → 𝑅 függvény valamely valószínűségi 
változó eloszlásfüggvénye pontosan akkor, ha  
• Monoton növekvő, 
• Balról folytonos, azaz az F 𝑥0-beli baloldali 

határértéke megegyezik az 𝐹(𝑥0)-lal 
• lim
𝑥→−∞

𝐹 𝑥 = 0,  lim
𝑥→∞

𝐹 𝑥 = 1  



ELOSZLÁSFÜGGVÉNY ÉS TULAJDONSÁGAI 

Ebben az esetben az F egy lépcsős függvény, 
amely minden 𝑥𝑖  pontban 𝑝𝑖-t ugrik.  
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SŰRŰSGFÜGGVÉNY ÉS TULAJDONSÁGAI 

Definíció:  
Ha a   valószínűségi változó eloszlásfüggvénye 
olyan, hogy előállítható 

 𝑓 𝑡 𝑑𝑡

𝑥

−∞

 

Alakban, akkor az integrandusban szereplő f 
függvényt a   valószínűségi változó  
sűrűségfüggvényének nevezzük. 
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MEGJEGYZÉS 

Ha az F folytonos függvény, akkor abszolút 
folytonos esetről beszélünk. Így diszkrét 
valószínűségi változó nem lehet abszolút 
folytonos. Az abszolút folytonos esetben F 
„néhány” ponttól eltekintve differenciálható és 
𝐹′ 𝑥 = 𝑓(𝑥)  
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SŰRŰSGFÜGGVÉNY ÉS TULAJDONSÁGAI 

Tétel:  
Az 𝐹: 𝑅 → 𝑅  függvény egy valószínűségi 
változó sűrűségfüggvénye pontosan akkor, ha 
• 𝑓 𝑥 ≥ 0 minden 𝑥 ∈ 𝑅 esetén 

• F integrálható függvény és  𝑓 𝑡 𝑑𝑡 = 1
𝑥

−∞
 

 
Megjegyzés: 

𝑃 𝑎 <  < 𝑏 = 𝐹 𝑏 − 𝐹 𝑎 =  𝑓 𝑡 𝑑𝑡

𝑏

𝑎
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PÉLDA 

Egy üzletben valamely árucikkből a napi kereslet 0 ás 
6 között változik. Hosszabb idő keresztül végzett 
megfigyelés alapján ismerjük a napi kereslet 
valószínűségeit: 

» 0 db 0,1 valószínűséggel 
» 1 db 0,15 valószínűséggel 
» 2 db  0,2 valószínűséggel 
» 3 db 0,25 valószínűséggel 
» 4 db 0,15 valószínűséggel 
» 5 db 0,1 valószínűséggel 
» 6 db 0,05 valószínűséggel 

Határozza meg annak a valószínűségét, hogy 
1. A kereslet meghaladja a 4 db-ot 
2. A kereslet kevesebb, mint 2 db 
3. A kereslet 2 és 6 db között van 



KÖSZÖNÖM A FIGYELMET! 

MATEMATIKA II. 


